
 ثانوية بئر أنزران ـ صفرو ـ
 2 و 1  و تدبيرمحاسبةالثّانية بكلوريا @@óî†‡ÉÜa@pbïÜbnnáÜa )1الدّورة  (2008/2009

 وتوفيق بنعمر: ذ
 

)لتكن المتتالية                             330  :  بحيث( n nu ∈1n+ =
9

6 nu
−
+0 2= u وu. 

u. n3n : من لكلّبيّن أنّ )1    > −

n nu ∈ ) المتتالية بيّن أنّ )2      تناقصية قطعاً، ماذا تستنتج ؟(
 

 :ات المتتاليات التّاليةحدّد نهاي                                   340 
12 3n n

na
−= 3 و ⋅ 5

3 2 5

n n

n n nb +
=

− ⋅
 و 

2

n = + 2

3 5
5 2
n n

n
+ −c و  

 نضع)2 
2n n
nu v= 0 و − 1...n nS u u −= + 10 و + 1' ...n nS v v v −= + + +. 

 ( 1)n
nd n

−
=

 

2تالية نعتبر المت              530  2 2...
1 2n

n nu
n n n

= + + +
+ +

n
n+

. 

 :بيّن أنّ
2 2

*
2 2:

1n
n nn u
n n n

≤ ≤
+ +

lim nn
u

→+∞
∀  . ثمّ استنتج ∋

 

)لتك                    360  nن بح( nu1:يثnu +  .u و=
n

u
u0  .بيّن )3   =2

5 3
1

n −
+

ة .ثمّ أحسب نهاية المتتالي   

5الة  الد أدرس رتابة)1    3
1

x
x
−
+

[2 , 3]I =( )f I

* : 2 nn u∀ ∈ < <

n nu ∈lim nn
u

→+∞

n nu ∈7 48u u⋅ = ⋅

( )f x  . و حدّد على=

   2( 3 :بيّن أنّ ) .(

)  المتتاليةبيّن أنّ )3        . قطعاً و استنتج أنّها متقاربة ثمّ حدّد  تزايدية(
 

)لتكن      370  :بحيثq .125  متتالية هندسية أساسها (
نّ .دّداً أساسها و حدّها الأوّلحهندسية م بيّن أ )أ  ، :ضع ن)2   

 

q . حدّد قيمة الأساس)1   

0 :  علماً أنّ حدّد قيمة الحدّ الأوّل )أ) 2    u3
4
25

=u.                      ) 2005بكالوريا وطنية(  

0 . ثمّ استنتج : بيّن أنّ )ب       1 1
25 2... (1 ( ) )
6 5

n
n nS u u u −= + + + = −lim nn

S
→+∞

 

u 0:نعتبر المتتاليتين             380  1و =30
1
5n nu u+ 20= +25n n= − v و  u. 

)بيّن أ )أ) 1   تتالية هندسية أساسها  م( nv نّ
1
5

nv

 )ع   د2008بكالوريا وطنية (     .  و حدّد حدّها الأوّل

125 . و أحسب n ثم استنتج أنّ  بدلالة  أحسب )ب      5( )
5

n
nu = +lim nn

u
→+∞

n2007 n+

25,0016

 . بملايين الدراهم هو مبلغ تكلفة منتوج ما لشركة في السنة u نفترض أنّ )2  
  مليون درهم ؟     ابتداء من أيّة سنة سيكون مبلغ التكلفة أصغر قطعاً من 

 

0ين نعتبر المتتاليت            390  0u 1 و =
n

n
n

uu
u+ =
5 4

2
+
+

4 و 
1

n
n

n

u
u
−

=
+

v. 

)نّ هندسية أساسهابيّن أ )1   )nv
1
60n   ) س د2008بكالوريا وطنية (  n بدلالةv ثمّ أحسبv  و حدّد

4 بيّن أنّ )2  
1n =

n

n

v
v

+
−

u ّو استنتج أن 
14(1 ( ) )
6
11 4( )
6

n

n
n

−
=

+
lim nn

u
→+∞

u ثمّ أحسب . 

 

  )2003بكالوريا وطنية (   400 
 

hص سيارة بثمن uاشترى شخ D ضتنخف نفترض أنّ قيمة هذه السيّارة .2003 سنة 
 .2السيّارة سنةة  لقيمuنرمز ب  .ن قيمتها في السّنة التي تسبقها كلّ سنة م10 % ب

0 150000=

n003 n+

12nu1nu −nn
 

u . بدلالةu و استنتج  بدلالة ثمّ أحسب u و  أحسب )1   

 .2003 ابتداء من أيّ سنة ستصبح قيمة هذه السيّارة أقلّ من خُمُس ثمن شرائها سنة )2   
 
 

u ضع ن                         140  n.@@@@@@@@@@iÜbnÐíïÖ@ n1n = + −

:1 بيّن أنّ 0
2nn u
n

∀ ∈ ≤ ≤lim nn
u

→+∞
 . و استنتج 

 

 )د س  7200بكالوريا وطنية (    420 
)ن  و أساسهاvمتتالية هندسية حدّها الأول  لتك )1  )n nv0 1=1

2
q =n  .n بدلالة vأحسب ، 

1 بيّن أنnSnّ' و  بدلالة    أحسب  (2[1 ( ) ]
2 4

n
n

n nS −
= − −lim nS→+∞

 ثمّ أحسب (1
n

. 
 

  )2002 / 2001فاس (   430 
) لتكن )n nuو( )n nv1: بحيثn+ 1u n= + −4 6n nv u n= − +

( )n nv

3
nu

0 1u 15 و=  . و

1نّ هندسية أساسهابيّن أ )1   
3nvn

: بيّن أنّ )2 

 . بدلالة و حدّد

19 1 3 15( )
4 3 2 4

n
nu n= + −( )n nu

2 : أنّ
0 1 1

3 9 57 1 57... ( )
4 2 8 3 8

n
n nS u u u n n−= + + + = − − +

 

)لتكن                              440  )n nu1:  بحيث+u u وu. 21 2( )
2 1n n
n
n
+

= ⋅
+0 1=

12u . و أحسب )1    u

2( 1)
n

n
uv
n

=
+

( )n nv0v

nvnnun  . بدلالة ثمّ استنتج  بدلالة  أحسب )ب                                 

0 : المجموعnأحسب بدلالة) 3    1 2
2 2 2 ...

1 2 3 ( 1
n

n
u u u uS

n
= + + +

+

2 22(1 )n nu a u a= + −1 1a− < <

2)
 ) 2000/2001مكناس   (      .

 

)لتك         450  nن . : بحيث( nu0 1u : حيث+1و  =
 

u. 123 و و  أحسب)1   

2n nv u= −n nv0

nnalim nn
u

→+∞

uu

)بيّن أ، نضع) 2    نّ:  .vدّها الأوّل هندسية محدّداً أساسها و ح(
  )1999/2000مكناس  (                         .: ثمّ أحسب و  بدلالةu أكتب)3   

 

  )2000 / 1999مراكش (    460 
 .ترح وكالة عقارية على زبائنها عقدتين مختلفتين لكراء محلّ تجاري لمدّة عشر سنواتتق
 . درهماً بالنّسبة للعقدتين معا12000ًواجب الكراء للسّنة الأولى هو ) الكراء يؤدّى سنوياً ( 

 

 . درهم800 على زيادة ثابتة سنوياً قدرها 1 تنصّ العقدة )1 
1n1n . واجب الكراء للسّنةu، أحسب بدلالة واجب الكراء للسّنة الثّانية ثمّ u أحسب)أ      +

1n1n +
10(1,05) 1,6≈

n

 . أحسب مجموع مستحقّات الكراء للعشر سنوات المحدّدة في العقدة الأولى)ب     
 .من واجب كراء السّنة التي قبلها، 5%   تضاف في كلّ سنةعلى أن 2 تنصّ العقدة )2 
n . واجب الكراء للسّنةv، أحسب بدلالة واجب الكراء للسّنة الثانية ثمّ v أحسب )أ     

 ) (.2في العقدة موع مستحقّات الكراء للعشر سنوات المحدّدة  أحسب مج)ب     
 أيّ العقدتين أفضل للزّبون ؟) 3 
 

) بلتكن                                 470  )n nu +1: حيث∋
3 1
4 2n n= −0 2u < − u u و. 

2nu . منمهما كان  : بيّن أنّ )1    < −n

( )n nu ∈   )97/98بني ملاّل (                                   . تزايدية و استنتج أنّها متقاربة بيّن أنّ )2   

2u :أنّ أثبت )3    u1 .  ثمّ أحسب
1 0

3( 2) ( )
4

n
n

+
+ = + ⋅ −lim nn

u
→+∞

 

)ن لتك           480  )uو n n( )n nvبحيث :nuu u و و u. 0u = 2 1
3 1
2 2n n+ += −11 2=

 

nu1n:كن .بيّن أ  لت)1    nv u += −0 1 ...n nS v v v −= + + + )نّ )n nv1 هندسية ثمّ أحسب

+ ) د س 96/97فاس (                      .و أحسب u: نّاستنتج أ) 2   
12(1 ( ) ) 1
2

n
n = −lim nn

u
→+∞

 



 ثانوية بئر أنزران ـ صفرو ـ
 2 و 1و تدبير  محاسبةالثّانية بكلوريا @¸î†‡ÉÜa@pbïÜbnn¾aó@@óïÐbšg@æîŠb )2 و1الدّورة  (2008/2009

 وتوفيق بنعمر: ذ
 

 940    ( حسابية أساسها متتالية ( 0 و حدّها الأوّل  ln 2=u. n nu2ln( )
2

r =

u:بيّن أنّ ثمّ أحسب) 1    u. 0u0 1 19.... 85ln 2u+ + + = −

( )n nvnu
n =

( )n nv

v المتتالية المعرّفة ب لتكن )2    e.                             ) د ع 2006بكالوريا وطنية( :

2هندسية أساسها بيّن أنّ )أ   
2

=

n nv −+

qمحدّداً حدّها الأوّل .     

10 نضع)ب    1 ...S v v= + :نّ+ 2 و حدّد .Sبيّن أ،  2 2(1 ( ) )
22 2

n
n = −

−nlim
n

S
→+∞

10 نضع )ب       1S v= :  أنّ+ nبيّن،  2. 

 

 )د س  6200بكالوريا وطنية (         500 
 

( n .  و حدّها الأوّل متتالية هندسية أساسها ( nu ∈q8 5343 64u u= 0 3u بحيث =

n. 4 بدلالةuأكتب  ثمّ q بيّن أنّ )1   
7

=n

0 1 ...n nS u u u −= + + +nSnlim nn
S

→+∞

( )n nu ∈7 45 8u u=

 . ثمّ أحسب  بدلالة  أحسب 1نضع  )2   
 

حيث q .12 بمتتالية هندسية أساسها         510 
 

q .حدّد قيمة الأساس )1   

0 u3 علماً أنّ  حدّد قيمة الحدّ الأوّل )أ) 2   
4
25

=

...n nu −+ +

u.              ) 2005بكالوريا وطنية(  

10 نضع)ب      1S u u= 25 حدّد ثمّ nS بيّن أنّ + 2( 1 ( ) )
6 5

n= −lim nn
S

→+∞

 

2            نعتبر الدالة   052 

9( )
6
xf x

x
=

+
,0] . المعرّفة على المجال  3]I =

 

)f .بيّن أنّ ثمّ  على  أدرس رتابة )1    )f I I⊂ I 

+1n:  نعتبر المتتالية)2    2

9
6

n

n

u
u

=
+0 1u =

: nn u ∈

( )nu

u و .                  ÜbinÐíïÖ 
∀ )       أ I بيّن أنّ .∋
نّ  .استنتج أنّها متقاربة محدّداً نهايتها تزايدية ثم  بيّن بالترجع أ)ب       

 

)n−12(1:                     نعتبر المتتاليتين  305 
2nu 1 و = n

n
u
n

= −v 

  ∀  . ثمّ أحسب∋

nvnlim . ثمّ أحسب  بدلالة أكتب ) 1  nn
v

→+∞

1 2 3' 2 3 ...n nS v v v n= + + + + u1نضع ) 2  2 ...n nS u u= + +  .v و +

) أنّبيّن     1'
2n n

n nS S +
+ =10S10'S   تعطى النتيجتان على شكل كسر واستنتج  و أحسب (

 

 450         
)لتكن  q. n و أساسهاهندسية حدّها الأوّل  متتالية ( nu ∈0u

0

 

:  ƍذا علمت أنuّ و حدّد)1    q1
40
9

u 4و =
320
243

=u.        ) سد  2004بكالوريا وطنية(  

20:بيّن أنّ )2    2( )
3 3

n
nu 10: ثمّ أحسب = 1 ...n nS u u u −= + + +

p2510n
−≤

n2520 3.10n
−≥ −

. 

u. n : بحيثللعدد   حدّد أصغر قيمة)أ) 3   

pS .: لديناأكبر من أو يساوي   لكلّ بيّن أنّ )ب      
∀x:نّأ تحقّق )1    >. 

 

 )عد  7200بكالوريا وطنية (          550 
∀:  استنتج أنّ)2    )ثمّ حدّد نهاية المتتالي ≤  ة .(

( )n nuln(2)r =0 1u =

1u20 1 ...n nu u −= + + +

nu
nv e −=( )nv

 . و حدّها الأوّلحسابية أساسها متتالية 
 

1S المجموع nلالة  . و أحسب بدu و  أحسب )1   u          2(  2 أنّبيّن) و حدّد . 
1  هندسية أساسها بيّن أنّ،  لتكن )أ )2  

2nvn

0 1' ...n nS v v v −= + + +'nSnlim 'nn
S

→+∞

 . بدلالة حدّد  و 

 . و استنتƛ  بدǗلة ، أحسب 1نƲƮ ) ب    
 

 650           

( n بحيث u و حدّها الأوّل متتالية هندسية أساسها  ( nu ∈0r >0 2=0 1 2
7
2

u u u+ + =. 

1: بيّن أنّ )1   
2

r =

ln( )n nv u=0vn nv

...n nv v −+ +

. 

)ينّ أ ثمّ بأحسب  .)أ )2    نّلتكن   . حسابية محدّداً أساسها(

( 3)l
2n
nS n= − +

9ln 2 0nS + ≤       ƚ( يح حدّد أصغر عدد صحيح طبيعي . n قّق
 

 750   
 

 درهم و لاحƲ أنّ ؤبحǊ 100000ي في مشروع ƍنشاء صيدلية مبلغاً مالياً قدره استثمر صيدل
%50005  عن هم و أنّ ربحǊ الصّافي لكلّ شهر يزيد بنسبة الصّافي في الشهر الأوّل هو 

1nn

nu1nu −nun

30%

( )nu

Ǌالصّافي للشّهر الذي يسبق Ǌربح. 
 . الربح الصّافي للصيدلي في الشّهر uلصّافي للصيدلي في الشّهر الأوّل و الرّبح اu:نضع

 

 . بدلالة ثمّ استنتج  بدلالة  أحسب )1   
 . شهراً الأولىn أحسب مجموع الأرباح الصّافية ل )2   
  من ربحǊ الصّافي، فبعد كم شهراً سيدّخر قيمة المبلغ  ƍذا علمت أنّ الصيدلي يدّخر )3   

 .في مشروعǊ      المستثمر 
 

و  u:  المعرّفة بنعتب        850  0ر  = 01 1u  و=
5 nu. 2 1

2 1
5 2n nu u+ += −

1 هندسية أساسها nuلية  المتتابيّن أنّ )1   
5nvn

5 n
n n=

nwnn

1 . بدلالة أكتب ثمّ 
1
5n nv u += −

w البيّن أنّ )أ )2    u  متتالية  .5حسابية أساسها
 . بدلالةu ثمّ استنتجn بدلالةأكتب )ب      

∀u:بيّن أنّ) أ) 3    ∈  *
1

2: 0
5n nn u +< <

*استنتج أنّ  )ب     12: 0 ( )
5

n
nn u −< ≤lim nn

u
→+∞

 

 950    ( ) ( ب (   nuوn nv 1حيث+
1 1
4 4n n= −3 1n nv u= + u u 0 . و 2u  و =

)  . و حدّها الأوّل هندسية محدّداً أساسها بيّن أنّ )1    )n nvq0v

nv 1 . و أحسب تج أنّ  ثم استنn بدلالة أكتب )2    1(7( ) 1))
3 4

n
nu = −lim nn

u
→+∞

0 1 ...n nS v v v −= + + +

n0 1' ...n nS u u u −= + + +lim 'nn
S

→+∞

 .1 نضع )3   
1استنتج حسابو .n  ثمّ أحسب  بدلالة S     أحسب 

 

u: المجموعn بدلالة(      060  * ، أحسب 1, (
3

n
nn u n∈ = +1 2 ...n nS u u= + + +

 

1: ةنعتبر المتتالي           160  1 1 1...
1 2 3 1n n n

= + + + + +
−

1U 

10 : 2( 1 )x x
x
> + −

1: 2 1 2nn U n> + −nU
 

 260                       
x  . المعادلةحلّ في . لة نعتبر الدا )1           2( ) ( 2)f x x x= −( )f x =

u لت)3           f كن  وu1+0
1
4

[1, ن أنّ= u.  ّبي∀ ∈. 

* /: ( ) 2( 1)(x f x x x+∀ ∈ = − −([0,1])f

( )n n=: [0nn u ∈

nu  . و استنتج أنّها متقاربة محدّداً نهايتها أدرس رتابة )4          
 


