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Exercice 1 :
Mettre sous forme algébrique les nombres complexes suivants :

. . . . . 1-3i 1 1
1+i)% 2+i)(2-i); 1+i)(1-2i); —=; S
(1105 (2+i)(2-i) (ei)a-2i) 2= et
Exercice 2 :

Donner le conjugué des nombres complexes suivants :
3 + 5i; 1+1i; i 1-2i; —2+3i;  (1+i)(1-2i).
Exercice 3 :
Calculer le module de :
3raip AHD @r3)(1-51) . 5. g4 (1-i)
1-i (4+i10 J@2-i) 2
Exercice 4 :
Donner une écriture trigonométrique de : ( Utiliser la notation exponentielle )
. . .43 .
1+1; —1+|\/§; -3 +1; l+|£; -1; I;

20
) 1+143 _
_gi; 2+ 2i; ~1-i/3; L—] ; (1+i)%
Exercice 5 :
a) Soit u = -3+ 3i . Donner une écriture trigonométrique de u .
177
b) Trouverz telque u.z = 6\/7 e 2 . Donner une écriture algébrique de z .

c) En déduire les valeurs exactes de cos( 117—2” j et de sin ( 117—2” j .

Exercice 6 : Résoudre dans C les equations :
2°+72+1=0; 2°+27z+7=0; 7% =—-T7+24i ; 7% =-3-4i
Exercice 7 :

a) Donner sous forme trigonométrique les deux racines cubiques de I’ unité autre que 1.
.27

b) Onpose | = e @ - établir que les racines cubiques de I’ unité sont: 1, j, j°.
c) Montrer que j2 = j . Mettrealors j et j? sous forme algébrique .
d) Etablir I” égalité suivante: 1 + j + j* = 0.
e) Représenter géométriquement les racines cubiques de I” unite.
Exercice 8 :

a) Résoudre dans C 1’équation z° =1-i.

b) Résoudre dans C I’équation z2=-7—24i;en déduire les solutions de z*=-7 - 24 1.

Exercice 9 :

Résoudre dans C les équations suivantes :

Qz2+2z+2=0 b) 25—5(2—?):5—10i )2-72+2=0
Exercice 10 :

.2r

Soit u =e ® .Calculer 1+u+u®+u®+u*. Calculer u+u”, puis u®>+u?®.

En déduire la valeur de cos ( %) .



Exercice 11 :
2irk

n-1
Soit ne N, n>2.Soit w,=¢€ " pour k=0,1...,n-1.Montrerque: > w, =0;
k=0

n-1

w, =(-1)"".
k=0
Exercice 12 :

n

Calculer lasomme S, = > cos(kx) .
k=0

Exercice 13 :
1) Résoudre dans C  1I’équation z° =1 .

2) Donner une écriture trigonométrique de 4.,/ 2 (—1+ i) puisrésoudre dans C I’équation
22 = 42 (-1+1i) .
.2z

Ecrire les solutions de cette équation a |’ aide du nombre complexe j =e 3@

o : L 1 .1
3) Deduire des questions précedentes les valeurs exactes de cos % et sin % :
Exercice 14 :
Soit f une fonctionde C vers C telleque : f(z) = z-i-2

Z + 1
1) Déterminer I’ensemble de définition de f.

2) Déterminer I’ensemble des points invariants par f ( nombres complexes tels que f(z)=2).

**%*] e but de I’exercice est la résolution dans C de |7 équation (z+1)° - (z+1)°+1=0.

1) Résoudre dans C 1’ équation Z°> - Z + 1 =0 . Donner une écriture trigonométrique des solutions .

T
- - ’ - - ’ - -
2) a) Donner une écriture trigonométrique des solutions de 1’ équation: Z°=e 3 .

T
- - ’ - - ’ - -
b) Donner une écriture trigonométrique des solutions de |’ équation :Z°=e @ |

.0 O+
. 1— . R 1 .
3)Montrerque: -1 +ei® = 2 i e 2 sin %et— 1+e° = 2 e 2  sin %

(utiliser les formules de trigonométrie ou les formules d ”Euler )

4) A 1" aide des questions précedentes , donner une écriture trigonométrique des solutions dans C de
I” équation : (z+1)° - (z+1)’+1=0.
Exercice 15 :Donner une écriture trigonométrique de z = — ﬁ +1i, puis de z°, de — etde

z
1+i)’ . . .
Q : ( Utiliser la notation exponentielle ).

(1-iy3 )



