Exercices étude de fonctions 1°T 2016/2017 RM
_x+4+x*+4

Exercice 1 -soit f une fonction définie par f(x) = 2

(é f) est sa courbe représentative dans un plan rapporter au repére orthonormé (0, f,]‘)

1.a- déterminer le domaine de définition D h

b- calculer la limite lim f'(x)

X—>+00

3
2.a- montrer que pour tout x de |-0,0[ ; (%)= 2y

1+i+,}1+i2
X X

b- calculer lim f (x) et interpréter géométriquement le résultat

X—>—00

3. a-montrer que pour tout x de R ;+/x* +4 +x >0

b-calculer f '(x) et donner le tableau des variations de 1

1
4. a-montrer que la droite d’équation y = Ex +1 est une asy

b-donner une équation cartésienne de la tangente au poin

c- construire (é f) .
Exercice 2 -soit f une fonction défini =
Jx -1
) rap

(é f) est sa courbe représentative rter au repére orthonormé (0, f,]‘)

1. déterminer le domaine de définitia

a-montrer que g
déterminera

b-détermine

d-constr

Exercice 3 -soit / une fonction définie par f(x)=x—1+~/x" +3x+3
(é f) Est sa courbe représentative dans un plan rapporter au repére orthonormé (0, f,]‘)

1. calculer lim f'(x) et lim f(x)

1
2. montrer que la droite d’équation y = 2x+5 est une asymptote a (é f)

 2x+3+2Vx% +3x43

3. montrer que f'(x)= pour tout x de R et déduire que f est
2x% +3x+3

strictement croissante sur R




4. montrer que f/ admet une fonction réciproque définie sur un intervalle J que I’on
déterminera

5. déterminer /' (x) pour tout x de J
6. construire (é f)et (€ f,l)
Exercice 4 -soit f une fonction définie par f(x) =xVl+x* —x°

(é f) Est sa courbe représentative dans un plan rapporter au repére orthonormé (0, f,]‘)

1. déterminer D, et calculer lim f (x) et lim f (x) et étudier les branches infinies de (é f)

(7]

4. donner I’équation cartésienne de la tangente a (é f) au point d abscis

3. montrer que / est dérivable et que VxR, f'(x)=

5. montrer que VxeR, f (x) <x et interpréter géométriquement a

6. construire (é f)

7. a-montrer que / admet une fonction réciproque définie surun interv J quel’on

déterminera

b-montrer que VxeJ,f ™ (x)=

®

@ar f 1 2\/7

porter au repére orthonormé (0, 7,]’)

c-construire (€ ~ )

Exercice 5 -soit /' une fonc

(é ) Est sa courbe representatlve

1. calculer lim f'(x) et lim
@

2. calculer lim
x—0
x>=0

e er géométriquement le résultat

3. étudier les varia

1
4. déterminer cartésienne de la tangente (A) a (é f) au point d abscisse 7

4. soit nde /' sur/= [0,%}

a-montrer que g admet une fonction réciproque définie sur un intervalle J que I’on
déterminera

b-déterminer g~'(x) pour toutx deJ
Construire (éf) ; (ﬁg,l )et(A) dans le plan rapporter au repére orthonormé (0,?,])

(Unité de mesure 4cm)



Exercices2 étude de fonctions 1°T 2016/2017 RM

Exercice 1 -soit /' une fonction définie sur [2,+0] par f(x)=x—-2v2+x
(é f) Est sa courbe représentative dans un plan rapporter au repére orthonormé (0, f,]‘)
1. calculer lim f'(x)

+2
2. calculer limm
xo0 x4 2

3. a-calculer f '(x) et montrer que le signe de f '(x) est le signe dex +1

et interpréter géométriquement le résultat

b-donner le tableau des variations de f
0

4. montrer qu’il existe un réel a tel que 5S<a <6 et f (a)
5. etudier les branches infinies de la fonction f

6. construire (é f) dans le plan rapporté au repére orthonormé (o,?,])

7. soit g la restriction de / sur/=[—1,+oo[
a-montrer que ¢ admet une fonction réciproque définie sur un inte
déterminera

b-construire (€ - )

!

c-calculer ( g’l) (0) en fonction de &

Exercice 2 -soit / une fonction défini

(é f) Est sa courbe représentative d
1. montrer que lim f (x)=+o0
X—>—00

2. montrer que la droite d’équ
3. a-vérifier que

b- étudier la dérivabilité en —% a gauche
—(1+12x)

45 —1(\/4x2 -1 —4x)

d- donner le tableau des variations de f

c- montrer \ ¥ for, 1 1 (x)- J

4. déterminer les coordonnées de I’intersection de (é f) avec I’axe des abscisses et donner une
équation de la tangente a (é f) en ce point

5. construire (é f) dans le plan rapporté au repére orthonormé (o,?,])

6. a-montrer que / admet une fonction réciproque /' définie sur un intervalle J que I’on
déterminera

b-soit (F) la représentation de /' et déterminer la tangente a (ﬁ ) en(

s
c- construire (I)



Exercice 3 -soit / une fonction définie par f(x)=~/x"—2x —x+1
(é f) Est sa courbe représentative dans un plan rapporter au repére orthonormé (0, f,]‘)

1. déterminer D et calculer les limites de / au bornesde D,

2. montrer que pour x<0 ona f(x)>0Oetpour x>20naf(x)<0
3. etudier la dérivabilité de / en 2 a droite eten 0 a gauche

wAC)

2

4. a-montrer que Vx € |2,+00[U |-0,0[: f'(x) =
X —2x

b-donner le tableau des variations de f
5. etudier les branches infinies de la fonction f

6. construire (é f) dans le plan rapporté au repére orthonormé (o,?,])

7. soit g la restriction de /' sur/ =[2,+o0[

a-montrer que ¢ admet une fonction réciproque définie sur un int el
déterminera

b-construire (€ - )

1

Exercice 4 -soit /' une fonction définie par =(x+1)

x —_—

(é f) Est sa courbe représentative dans un pl u rep&e orthonormé (0, 7,]‘)
1. déterminer D et calculer les limites de / au
2. étudier la dérivabilité de / en -1 a gauc

3. a-montrer que Vx e |—o0;—1[U]

b-donner le tableau des variati

5. montrer que la droite d’é y ‘+ 2 est asymptote a (é f)
6. construire (é f)
X2 +x+2

x+1
tative dans un plan rapporter au repére orthonormé (0, 7,]’)

e fonction définie par [ (x)=—|x—1/+

calculer les limites de / au bornesde D,

sans valeur absolu

2. a- étudier la dérivabilité de / et en particulier au point d’abscisse x, =1
b-étudier les variations de / et donner le tableau des variations de [

3. a-étudier les branche infini de (é f)
4. construire (é f)
5. discuter suivant les valeurs de m le nombre de solution de I’équation f (x) =m

6. soit g la restriction de / sur[l,+oo|

a-montrer que ¢ admet une fonction réciproque g et déterminer g (x)

b-construire (é g) et (ﬁg,l)



