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 الأولى بكالوريا علوم تجريبية عموميات حول الدوال العددية الحيان:   الأستاذ   
 . على حيز تعريفها fأعط جدول تغيرات الدالة.    د    

   الدالتين العدديتين  المعرفتينg وfلتكن : 5تمرين 

): ما يليآ                )2( ) 1f x x= ) و + )
2 4

xg x
x

=
+

 

 .g و f أعط جدول تغيرات آل من الدالتين .أ.  1
  في المستوى  f أرسم المنحنى الممثل للدالة.   ب

) معلم متعامد ممنظمإلىنسوب مال         ), ,O i j. 

]:    استنتج مبيانيا  .  ج  [( 1, )f − [) و ∞+ , 1])f −∞ −. 

:    :           نضع .2 ( ) ( )( )x h x gof x∀ ∈ = 

  :   بين أن.  أ 
2

2

2 1: ( )
2 4 6
x xx h x
x x
+ +

∀ ∈ =
+ +

 

 :  المجالين  من  آل على  h  الدالة ة حدد رتاب. ب
      ] ], 1−∞ ] و   − [1,− +∞. 

:                بين أن. ج
1: 0 ( )
2

x h x∀ ∈ ≤ <R 

  x للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية    :6تمرين 

 : يلي  بماالمعرفة            

2

2

1 1( ) ; 0

1(0)
2

xf x x
x

f

⎧ + −
= ≠⎪⎪

⎨
⎪ =⎪⎩

 

            :    بين أن.1
2

1: ( )
1 1

x f x
x

∀ ∈ =
+ +

R 

)    :   استنتج قيمة .2 )
x

Max f x
∈R

.  

  الدالتين العدديتين المعرفتين g وf  لتكن :7تمرين 

:آالاتي                 
4( )
2

xf x
x
+

=
+

) و  ) 4g x x= +.  

   .gD   و  fD  حدد .1

) حدد نقط  تقاطع آل من المنحنيين.2 )fCو ( )gC مع 

)المعلم محوري     ), ,O i j. 

) أنشئ  .3 )fC  و  ( )gCفي نفس المعلم . 

 :   المتراجحة التالية ،  في،  حل مبيانيا .4
4 4
2

x x
x
+

≤ +
+

 

  x للمتغير الحقيقيfنعتبر الدالة العددية : 8تمرين 

          :المعرفة بما يلي                 
2

2( )
1

xf x
x

=
+

.  

 . دالة زوجيةfبين أن   .1
 .1 مكبورة بالعدد f  تحقق أن . أ.2

  .0 عدد تقبل قيمة دنيا مطلقة عند الf بين أن .   ب
 .+ على  f أدرس رتابة الدالة .  أ .3

 .− على  fاستنتج رتابة .    ب
 

   x للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية :  1تمرين 

:         المعرفة بما يلي                 
2

2

3( )
1

xf x
x
−

=
+

. 

 . f حيز تعريف الدالة fDحدد   .1 

2:  تحقق من أن . 2 

4( ) 1
1

f x
x

= −
+

.  

  .1 و -3 محدودة بواسطة العددين fأثبت أن   .3 

   x للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية  : 2تمرين 

        :   المعرفة بما يلي                 
4( )f x x
x

= +. 

   دالة fوتحقق أن , f حيز تعريف الدالة fD حدد .1

 .فردية     
     fD من b  وa بين أن لكل عددين مختلفين. أ.2

          :  لدينا      
( ) ( ) 4f a f b ab

a b ab
− −

=
−

.  

 : على آل من المجالين f استنتج رتابة .   ب
        ] ]0, [ و 2 [2,+∞ . 

 .fD على f ضع جدول تغيرات .3

   xقي  للمتغير الحقيfنعتبر الدالة العددية  : 3تمرين 

2:          المعرفة بما يلي                 

1 2( ) xf x
x
−

=. 

 .f حيز تعريف الدالة fD حدد .1

 .-1 مصغورة  بالعدد f بين أن الدالة .2
  من  b  وaلفين  تحقق من أنه لكل عددين مخت. أ.3

       fD 2  :  لدينا 2

( ) ( ) ( 1) ( 1)f a f b a b b a
a b a b
− − + −

=
−

.  

   على آل من المجالينf استنتج رتابة الدالة.   ب
        ] ] و 0,1[ [1,+∞ . 

 .fD على f أعط جدول تغيرات الدالة . ج   

   x للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية  : 4تمرين 

:            يلي المعرفة بما                
2 3( )

1
xf x
x
+

=
+

. 

 . دالة زوجية f  بين أن .1
:  :                بين أن   .2 ( ) 2x f x+∀ ∈ ≥R ، 

:         :         واستنتج أن ( ) 2x f x∀ ∈ ≥R.   
   تحقق من أن لكل عددين حقيقيين موجبين و. أ.3

 :  لديناb وaمختلفين       

( )( )
( ) ( ) 3

1 1
f a f b ab a b

a b a b
− + + −

=
− + +

 

  : على آل من المجالينf أعط تغيرات.  ب
      [ ]  و 0,1[ [1,+∞.   

: مجالين  على آل من الf استنتج تغيرات الدالة .   ج
       [ [  و  −1,0[ , 1]−∞ −. 
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2
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2

x
f x

x

−
=

+
.  

   دالةf وتحقق من أنf حيز تعريف الدالةfDحدد . 1

 .  زوجية   
 : المعرفتين آالآتيv  و uنعتبر الدالتين العدديتين. 2

2( )
2

xv x
x
−

=
+

:   و   ( )x u x x+∈ = 

:: تحقق من أن .  أ ( ) ( )( )x f x vou x+∀ ∈ =.  
  ثم استنتج تغيرات  v وuحدد تغيرات آل من.  ب

 .+ علىf الدالة      
 . − على fاستنتج تغيرات .  ج
::               بين أن . 3 1 ( ) 1x f x∀ ∈ − ≤ < 

  للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية : 14تمرين 

                  x3 :      بما يلي المعرفة( )
x

f x
x x

=
+

.  

 . دالة فردية f بين أن.1
[ تناقصية قطعا على المجالf بين أن.2  ثم   ،  ∞+,0]

[استنتج تغيراتها على المجال      [,0−∞ . 

[             :   بين أن.3 [0, : 0 ( ) 1x f x∀ ∈ +∞ < <.  

[:     نضع .4 [
4 2

4 2

2 10, : ( )
2 2

x xx g x
x x

+ +
∀ ∈ +∞ =

+ +
.  

[ على المجالg     أدرس تغيرات الدالة [0,+∞ . 

gلاحظ  ( fof=  ( 

 للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية: * 15تمرين 

                    x 2 :يلي المعرفة بما( )
1

xf x
x x

=
+ +

 

 : بين أن  .   عنصرين مختلفين منy وxليكن. أ. 1

2 2

( ) ( ) 1
( 1)( 1)

f x f y xy
x y x x y y
− −

=
− + + + +

 

 : على آل من المجالات fاستنتج تغيرات الدالة.  ب 
       [ ] و ∞+,1] [  و −1,1[ ],1−∞.  

  و  -1   محدودة بالعددينfبين أن الدالة. 2
1
3

.  

   المعرفة x الدالة العددية للمتغير الحقيقي gلتكن. 3

):  يليبما      ) 1g x x= +.  

) أنشئ المنحنى.     أ )gCفي معلم متعامد ممنظم   

        ( ), ,O i j.  

):   يا المتراجحة حل مبيان.   ب ) : ( 1) 1 1E x x+ + ≤

1a حقق من أنه إذا آانت.   ج  ؛ فإن <
1
a
−

  حل 

) للمتراجحة       )E.  

 
 

]:      بين أن .  4 [( ) 0 ,1f =.  

  الدالتين العدديتين المعرفتين g وfلتكن : 9تمرين 

 : آالاتي                
8( )
3

f x
x
−

=
+

)  و   )
4

xg x
x

=
−

.  

  .gofحيز تعريف الدالة   :  gofD حدد .1

) أحسب .2 )gof x لكل x من gofD. 

   ؛ ثم أحسبfogحيز تعريف الدالة   :  fogD حدد.3

    ( )fog x.  

 الدالتين العدديتين المعرفتين g وfنعتبر : 10تمرين 

):آالاتي                   ) 2f x x=  و +
3( )
3

xg x
x
−

=
+

.  

 . gD  و  fD حدد  .1

) مثل في نفس المعلم المتعامد الممنظم. أ.2 ), ,O i j 

 . g وfالدالتين      
 : استنتج مبيانيا مجموعة حلول المعادلة .   ب

        ( ) ( ): 1 2 3 1 2x x x x∈ − + = + + 

 المعرفة x الدالة العددية للمتغير الحقيقي h  لتكن .3
]على المجال       [2,−   :             بما يلي ∞+

2 3( )
2 3

xh x
x
+ −

=
+ +

 

  -1 وأن العدد 1 مكبورة بالعدد h بين أن الدالة.   أ
 . h قيمة دنيا للدالة     
   hأثبت بدون اللجوء إلى حساب معدل التغير أن .  ب

] المجال تزايدية على       [2,− +∞ . 

  :11تمرين 
:  المعرفتين بما يليg و f قارن الدالتين العدديتين .1

1 2( )
1 4

xf x
x

−
=

+
  و  

1 4( )
1 2

xg x
x

−
=

−
 

 :  استنتج أآبر العددين.2
1,0000002
1,0000004

A   و =
0,9999996
0,9999998

B =.  

 المعرفتين  الدالتين العدديتينg وfلتكن  :12تمرين 

): تيلآآا                  ) 1f x x= )3 و + )g x x= −.  

) أنشئ  .1 )fC  و  ( )gCفي نفس المعلم  . 

31 بين أن المعادلة .2 0x x+ +   β تقبل حلا وحيدا =

  :حيث     
7 3

8 4
β− −

< <.  

]  المجال حل في.3 [1,−  : المتراجحة التالية ، ∞+
31 0x x+ + ≥ 

  :13تمرين 
   للمتغير الحقيقيf نعتبر الدالة العددية                
                 x  المعرفة بما يلي   : 
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 . دالة فردية fبين أن .   ب
  ، y و x مختلفينددين حقيقيينبين أنه لكل ع. أ. 2

:       لدينا        
( ) ( ) ( )

( )( )2 2

2 1
1 1

f x f y xy
x y x y
− −

=
− + +

.  

 : على آل من المجالين fاستنتج رتابة.    ب
       [ ] و ∞+,1]  .R ، ثم ضع جدول تغيراتها على 0,1[

 x الدالتين العدديتين للمتغير الحقيقيh و gلتكن. 3

):     بحيث  ) 1g x x= ) و + )
2

1

1

x
h x

x

+
=

+
.  

  على حيز تعريفها و مثلها gحدد تغيرات الدالة.   أ

)     مبيانيا في معلم متعامد ممنظم  ), ,O i j.  

]: حدد مبيانيا .  ب ]( )1,0g ] و − [( )0,g +∞.  

): تحقق من أن .   ج ) ( )( ):x h x g f x∀ ∈ =R. 

  . hأعط جدول تغيرات الدالة.   د
  للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية  :19تمرين 

                  xيلي بما  المعرفة:  
( ) 2 2f x x x= + − + 

  .fعريف الدالة حيز تDحدد . أ. 1

): بين أن .   ب ) 1:
4

x D f x∀ ∈ ≥ −.  

):  المعادلة Rحل في .   ج ) 2f x =.  

:ين آما يلي تين المعرفت العدديتينالدال v و uلتكن. 2
( ) 2u x x x= )  و  − ) 2v x x= +.  

  على حيز تعريفها ، ثم مثلها vحدد تغيرات الدالة.   أ
)     مبيانيا في معلم متعامد ممنظم  ), ,O i j.  

]: حدد مبيانيا .  ب ]( )2,0v ] و − [( )2,v +∞.  

  .R على uأعط جدول تغيرات الدالة.  ج
): تحقق من أن .   د ) ( )( ):x D f x u v x∀ ∈ =.  

 :  على آل من المجالين fاستنتج لرتابة.  هـ
72,
4

⎡ ⎤− −⎢ ⎥⎣ ⎦
 و 

7 ,
4

⎡ ⎡− +∞⎢ ⎢⎣ ⎣
.  

  للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية  :20تمرين 

                  xيلي بما  المعرفة:   ( )
2

2 1
x xf x
x
−

=
+

.  

2: بين أن . 1

1:
1 2

x
x

x
∀ ∈ ≤

+
.  

  .R محدودة على fبين أن الدالة. 2
   :21تمرين 

)بين أن الدالة . 1 ): sin 3f x xدورية دورها 
2
3
π

.  

)بين أن الدالة . 2 ): tan 4f x xدورية دورها 
4
π

.  

 

:      استنتج أن .   د   
11:

1
a aa

a a
−

∀ > <
−

.   

   المعرفةx للمتغير الحقيقي h بر الدالة العدديةنعت. 4

   : يلي بما    
2

2

2 1( )
1

x xh x
x x
+ +

=
+ +

.  

  .h  حيز تعريف الدالةhD حدد.    أ

): تحقق من أن .  ب ) gf D⊂  وأن :  h g f=.  

  أدرس تغيرات ،  g وfباستعمال تغيرات الدالتين.  ج
  .hالدالة     

 : ما يلي معرفة ب العدديةالدالة ال fلتكن : 16تمرين 
2 1

( )
2

x
f x

x
− +

=
−

 

)تحقق من أن المنحنى. 1 )fC متماثل بالنسبة لمحور 

 .الأراتيب     
[  علىfأدرس تغيرات. 2 [ ثم على ∞+,2] [, 2−∞ −.  

  : ما يليمعرفة بال  العدديةدالةال gلتكن.  3

] [
3

3

1 4 11, : ( )
2 1

xx g x
x

⎛ ⎞− +
∀ ∈ +∞ = ⎜ ⎟−⎝ ⎠

 

[: تحقق من أن .     أ [ ( )31, : ( ) 2x g x f x∀ ∈ +∞ =.  

[ على المجالgاستنتج تغيرات الدالة.  ب ]1, 2.  
  للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية : 17تمرين 

                  xيلي بما  المعرفة:  

( ) 28 4 5f x x x= − + 
  .fحدد مجموعة تعريف الدالة .1

 تزايدية على المجالfبين أن الدالة. 2
1 ,
4
⎡ ⎡+∞⎢ ⎢⎣ ⎣

.  

): بين أن . أ. 3 )1:
2

x f x f x⎛ ⎞∀ ∈ − =⎜ ⎟
⎝ ⎠

.  

على المجال fاستنتج تغيرات الدالة.   ب
1,
4

⎤ ⎤−∞⎥ ⎥⎦ ⎦
.  

  منظممفي المستوى المنسوب إلى معلم متعامد . 4

    ( ), ,O i j؛ نعتبر النقطة
1 ,1
2

M t t⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

  عدد t بحيث

 .حقيقي     
) بدلالة  OM حدد المسافة.     أ )f t.  

 المستقيم   وOاستنتج المسافة بين النقطة.   ب

: المعرف بالتمثيل البارامتري        
1

: 2
1

x t
t

y t

⎧ = +⎪∈ ⎨
⎪ = −⎩

.  

  للمتغير الحقيقي fنعتبر الدالة العددية  :18ن تمري

                  xيلي بما  المعرفة:    ( ) 2

2
1

xf x
x

=
+

.  

):   بين أن . أ. 1 ): 1x f x∀ ∈ ≤R.  


