TRIGONOMETRIE : FORMULAIRE |

Une lecture efficace du cercle trigonométrique permet de retrouver les relations suivantes :
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cos(—+x)=—smx cos(——x)zsmx
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sm(—+x)=oosx R ; sm(——x)zcosx
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Angles associés

COS(1t — X) = —COS X
sin(mr—x) =snXx

Cos(m + X) = —COS X T[+XE COS(—X) = COS X
. —X . .
sin(w + X) =—8in X sin(—x) =—-sin x
Relations entre cos, sin et tan
. 1
cos’ X+ sinx=1 1+tan®x=
cos® X
Formules d'addition
cos(a—b)=cosacosb+sinasnb cos(a+b)=cosacosb—-sinasnb
sin(fa—b)=snacosb—-cosasinb sin(a+b)=snacosb+cosasnb
- tana + tanb
tan(a— b) = _tana-tanb. tan(a+ b) = 2D
1+tanatanb 1-tanatanb
Formules de duplication
. " . . 2tana
cos(2a) = cos? a—sina=2cosfa—1=1-2sn*a sin(2a) =2sinacosa tan(2a)=1t—2
—tan“a
Extensions: cos(3a) = 4cos’ a — 3cosa sn(3a)=3sina-4sn’a tan(3a) = B'T'W;;tinsa
—otan™ a
Au dela, utiliser laformule de Moivre.
Formules de linéarisation
. - 1- 2
Cosza:l-l—LS(za) gnza:L.s(za) tanza:M
2 2 1+ cos(2a)
Extensions: cofac cos(3a) + 3cosa dfac —sin(3a) + 3sina tanfac —sin(3a) + 3sina
4 4 cos(3a) + 3cosa
Au dd 3, utiliser lesformulesdEuler. Lesformules dEuler permettent également de montrer que:
cosacosb= % [coa-b)+cosa+b)]  cosasnb= % [sn@+b)-sn@a-b)j]  snasnb= % [cos(a— b) — cos(a + b)]

p+q p-q | P+ay) . [ P—Q
cosp+cosq=2cos| —— | cos| —— cosp—-cosq=-2sn sn| ——
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o . (p+q) (p—q) o . (p—q) (p+q)
snp+snq=2sn| —— [cos| —— snp-snqgq=2sn| —— |cos
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Résolution d'équations trigonométrigues '
cosU=cosV < (U=V [2r] ou U=-V [2n]) ad\

" snU=snV < (U=V [21] ou U=7n-V [2r]) ‘V

tanU=tanV < U=V [n]

Expression du cosinus, sinus et tangente en fonction de la tangente de I'angle moitié

2
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S|t=tan3,ona: Cosaz1 ! ; sma=—t ; tana= t
2 1+
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