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  رةـــة للدائــدراسة تحليلي
  

 .معادلة دائرة )1
)المستوى منسوب إلى م م م  ), ,O i j

G G
.  

  
 .المعرفة بمرآزها وشعاعهاالدائرة  -1

)لتكن )A( a,( دائرة مرآزها bΩ* r    وشعاعها r+∈\  

M       لدينا rΩ =  ⇔  ( ),M r∈ ΩA
2 2

  

      M rΩ =  ⇔  
)إذا آان ),x y هو زوج إحداثيتي النقطة M.  

)    فإن ) ( )2 2 2x a y b r− + − =   ⇔   ( ), yM x ∈A  

)معادلة الدائ  : خلاصة )Aرة التي مرآزها ( ),a bΩ هي وشعاعها  ( ) r ( )2 2 2x a y b r− + − =  
  

 .الدائرة المعرفة بأحد أقطارها -2
               .P نقطتين مختلفتين من المستوىB وAلتكن
] دائرة أحد أقطارها ولتكن ]AB ( )A.  

A نقطة من الدائرة حيث  Mلتكن M≠  و   B M≠.                 
M          لدينا ∈ A

BM =
  

.   تكافئ 0AM  
JJJJG

                     
JJJJG

2    لأن 21
4

M ABΩ =   ⇔   . 0AM BM =
JJJJG JJJJG

  

] هي منتصف القطعة Ωحيث  ],a b

AΩ

.  

1 وشعاعها هو  هو مرآزها  والدائرة
2

AB.  

  . نقطتان مختلفتان من المستوىB وA  : خلاصة
. من المستوى التي تحقق Mالنقطمجموعة  0AM BM =

JJJJG JJJJG
]  هي الدائرة التي أحد أٌقطارها ]AB.   

  
 ستقيميةالدائرة المعرفة بثلاث نقط غير م -3

  . ثلاث نقط غير مستقيميةC وB وAلتكن

  .C وB وAوحيدة من المستوى تمر من النقط توجد دائرة 
       A  

ABC  .هذه الدائرة هي الدائرة المحيطة بالمثلث 
Ω                 ABCالمثلث واسطات  تقاطع مرآز هذه الدائرة هو
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Aحيث AΩوشعاعها  B CΩ =Ω =Ω  
)نقط ونعتبر ال   : الــمث )1,2A( )2, 1B ) و− )1,1−C.           

            . ثلاث نقط غير مستقيميةC وB وA بين أن )1
C . وB وAأآتب معادلة للدائرة المارة من النقط )2

  
  لدائرةالتمثيل البارامتري -4

)لتكن )A( a,( دائرة مرآزها bΩr

  ( )2 2 2

  .عها  وشعا

)إذن معادلتها الديكارتية هي )x a y b r− + − =  

      يعني أن
2 2

1x a y b
r r
− −⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ =⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
⎜ ⎟  

] منθإذن يوجد  [0,2π بحيث :  

    cos x a
r
−θ sin    و    = y b

r
θ −
=

cos
sin

x a r
y b r

  

      يعني أن 
θ
θ

= +
= +⎩

⎧
⎨  

                                     
                    تعريف ومبرهنة  : خلاصة
)الدائرة )A التي مرآزها ( ),a bΩ وشعاعها r.      

                 

)هي مجموعة النقط  ),M x yبحيث   ( )θ ∈\  ( )
cos
sin

x a r
I

y b r
θ
θ

= +⎧
⎨ = +⎩

  

)تسمى تمثيلا بارامتريا للدائرة  )النظمة )Aفي المعلم ( ),O i , j
G G

.        
                          

  

)I

2لة    دراسة المعاد -5 2 2 2 0x y ax by c+ − − + = 
  تمهيد -
 .مبرهنة -
) حدد مجموعة النقط  : تطبيقات - ),M x y

2 2 1 0x y x y

 :  المعرفة بــ

1(         + − − − =
2 2 2 3x y x y 2(      0+ − + − =

 2 2 3 5 1 0x y x y 3(    + + + + = 
  

                             مستقيمتقاطع دائرة و -6
  دراسة تحليلية للأوضاع النسبية لدائرة ومستقيم -6-1
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            .المماس لدائرة -6-2
     
  1تعريـف 
                  .معادلة المماس لدائرة في إحدى نقطها 2تعريـف 

      . 0A AMΩ =
JJJG G

2 2 1
2 0
x y
x y

⎧

JJJJ
  

  
 الحل المبياني لبعض نظمات متراجحات -7

           1مثـال 
+ ≤

⎨
− ≤⎩

2 2 2 2
1 0

x y x y
x y

⎧

  

  

    2مثـال 
2+ − + ≤

− + ≥⎩

2 2

2 2

2 2 2
4 0

x y x y
x y

⎧ + + − −⎪
⎨

+ −⎪⎩

≺
≺

⎨  

  

       3مثـال 
0

  
  الحل المبياني لبعض نظمات من متراجحات

  : حل بطريقة مبيانية النظمة 1مثـال 

   ⎨   
2 2 4 2 20 0

3 2 0
x y x y
x y

⎧ + − − −
+ − ≤⎩

≺( ) 2,x y ∈\

 

  

  : اجحةحل بطريقة مبيانية المتر 2مثـال 
   ( )( )2 2 2 3 2 1 0x y y x y+ − + − ;  

  
2  حدد معادلة المماس لــ 2 2 2 1 0x y x y+ − + + =   ( )Aفي    : ( )1,0A −

2  الدائرة  2: 2 3 0x y x

  
          

+    نعتبر : تمرين − − =A
)كن  )1,3A     P نقطة من المستوى لت )1

)حدد معادلتي المماسين للدائرة  )A.  والمارين من A

2( :D x    2 1 0y− + =( )( )1, 1 ,2Ω −A
D

 
  .A والمماسين للدائرة حدد معادلتي المستقيمان الموازيان لـ 

 


