
 

 

  

  ذ الرقبة     الدوال العددية
 

  الفروع اللانهائية
 : تعريـف : 1

)دالة عددية و fلتكن )f  في معلممنحناها( ), ,O i j.  

)نقول إن )f يقبل فرعا لا نهائيا في الحالتين التاليتين :  

 ( )f x تؤول إلى نهاية منتهية عندما يؤولx  أو ∞+إلى−∞. 

 ( )f x تؤول إلى نهاية غير منتهية عندما يؤولx 0إلىx 0أو إلىx 0على اليمين أو إلىxأو إلى  ∞+إلى اليسار أو إلى−∞. 
  
 : المقارب الموازي لمحور الأفاصيل : 2

yالمستقيم ذو المعادلة  b= مقارب لمنحنىf إذا وفقط إذا آان لدينا :  
    ( )( )lim 0

x
f x b

→+∞
− )  وأ       = )( )lim 0

x
f x b

→−∞
− =  

)          أي )lim
x

f x b
→+∞

)          أو       = )lim
x

f x b
→−∞

=    

  
 : المقارب المائل : 3

  : تعريــف
)ان لدينا إذا آ ) ( )f x ax b xϕ= + )و   + )lim 0

x
xϕ

→+∞
0aو   = )فإن المستقيم  ≠ )D  الذي معادلتهy ax b=    يسمى  +

)مستقيما مقاربا مائلا للمنحنى   .fللدالة (
  : مبرهنة

yالمستقيم ذو المعادلة ax b=   : إذا وفقط إذا تحققت إحدى العبارتين التاليتين fمقارب لمنحنى دالة +
 *( ) ( )f x ax b−   ).∞−أو إلى (  ∞+إلى xعندما يؤول  0تؤول إلى  +

 *( )f x
x

)و)  ∞−أو إلى (  ∞+إلى xعندما يؤول aتؤول إلى  )f x ax− تؤول إلىb عندما يؤولx أو إلى  ∞+إلى−∞.(  

(   .∞+بجوار fمقارب لمنحنى مستقيم ∆(

(   .∞−بجوار fمقارب لمنحنى مستقيم ∆'(
  

 المقارب الموازي لمحور الأراتيب : 4
  : تعريــف

0xالمستقيم ذو المعادلة  x= مقارب لمنحنىf ط إذا آانتإذا وفق( )f x  عندما يؤول) ∞−أو (  ∞+تؤول إلىx 0إلىx   
  ).أو على اليسار( على اليمين 

           
 الاتجاه المقارب : 5

)دالة عددية حيث fلتكن )f x أو إلى (  ∞+تؤول إلى−∞ (عندما يؤولx  إلى+∞  ) أو−∞.(  

)إذا آانت *   )f x
x

  يقبل اتجاها مقاربا  fفإننا نقول إن منحنى) ∞−أو (  ∞+إلى  xعندما يؤول) ∞−أو (  ∞+تؤول إلى  

  ).∞−أو (  ∞+هو اتجاه محور الأراتيب بجوار        

)إذا آانت *   )f x
x

  يقبل اتجاها مقاربا هو اتجاه    fفإننا نقول إن منحنى) ∞−أو (  ∞+إلى  xعندما يؤول  0تؤول إلى  

  ).∞−أو (  ∞+محور الأفاصيل بجوار  

)إذا آانت *   )f x
x

0aتؤول إلى   )و  ≠ )f x ax−  أو (  ∞+تؤول إلى−∞ (عندما يؤولx  إلى+∞  ) فإننا   ) ∞−أو

yيقبل اتجاها مقاربا هو اتجاه المستقيم ذي المعادلة  fنقول إن منحنى ax=  أو (  ∞+بجوار−∞.(  



 

 

  
 دراسة فرع لانهائي : 6

  : لدراسة فرع لانهائي يمكن اتباع خطوات الرسم التالي*  
  
  
  

  
  

  
  

  
  

  
  
  

  
  

)إذا آان بالامكان آتابة )f x  على شكل( ) ( )f x ax xϕ= )دالة عددية تحقق  ϕحيث  + )lim
x

x bϕ
→∞

فإنه يمكن تحديد   =

   : معادلة المستقيم المقارب آما يلي
)نكتب )f x على الشكل التالي :   

( ) ( )( )f x ax b x bϕ= + + −  
yومنه فإن  ax b=   .fهي معادلة لمقارب منحنى +

)  لأن )( )lim 0
x

x bϕ
→+∞

− =  

  تصميم دراسة دالة
 : ات التاليةنتبع الخطو fلدراسة وتصميم دالةعددية

  .ثم تحديد مجموعة الدراسة fتحديد مجموعة تعريف    -أ )1
ضروريا إذا آان ذلك ( على آل مجال من مجالات مجموعة التعريف باستعمال الدالة المشتقة  fدراسة منحى تغيرات الدالة  - ب

  ).قابلة للاشتقاق fوإذا آانت
  .الدراسة عند محدات مجموعة التعريف  -جـ
 .تلخيص النتائج في جدول للتغيرات -  د

 : فإننا نضيف ما يلي fوإذا أردنا أن نرسم منحنى )2
  .دراسة الفروع اللانهائية - أ
 ).ضرورياإذا آان ذلك ( دراسة التقعر  -  ب
 ...)التماثلات المماسات أو أنصاف المماسات في نقط خاصة ( رسم المنحنى مع ذآر بعض خاصياته الهندسية  - ج

 
 

اتجاه مقارب هو 
اتجاه محور 
 الأفاصيل

( )lim 0
f x

x
=  تحديد النهاية 

( )lim
f x

x
 

( )lim
f x

x
= ∞ اتجاه مقارب هو  

اتجاه محور 
 راتيبلأا

( )lim
f x

a
x

=  

0a ≠  و 

 تحديد النهاية
( )( )lim f x ax−( )( )lim f x ax− = ∞  

اتجاه مقارب هو 
اتجاه 

yمستقيمال ax= 
( )( )lim f x ax b− = مستقيم مقارب  

معادلته 
y ax b= + 


